MAT345 (2012-2013 Giiz), Alistirmalar VI

Ozer Oztiirk

Bu aligtirmalart 10 Aralik Pazartesi’ye kadar
¢Ozmenizi bekliyorum.

1. p: X — Y stlirekli bir fonksiyon olsun. Eger po f
bilegkesi Y iizerindeki birim fonksiyon olacak sekilde
bir f : Y — X fonksiyonu varsa, p fonksiyonunun
béliim fonksiyonu oldugunu gostrerin.

2. A C X olsun. Bir r : X — A siirekli fonksiyonu
her a € A igin r(a) = a kogulunu saghyorsa r fonk-
siyonuna X uzaymin A uzayma bir ¢ekilmesi denir.
Cekilmenin bir boliim fonksiyonu oldugunu gostrerin.
(Onceki ahstirmay1 kullanabilirsiniz. )

3. Kapali olmayan ve agik olmayan bir boliim
fonksiyonu bulun.

4. X ile Y topolojik uzaylar, f : X — Y siirekli
ve Orten bir fonksiyon olsun. Ayrica Y iizerindeki
topoloji f ile belirlenen boliim topolojisi olsun. Eger

A C X kapaliysa (agiksa) ve f bir kapali (agik) fonk-

siyonsa B = f(A) tizerindeki altuzay topolojisiyle B
iizerinde f tarafindan belirlenen béliim topolojisinin
ayni oldugunu gosterin.

5. X = [0,1] dogru pargas: R tizerindeki standart
topolojinin altuzay: olarak goriilsiin. X tizerinde Gyle
bir boliintii olugturun ki bu bdliintiiye gére boliim
uzay1 (R? ’de altuzay topolojisiyle) birim ¢ember
olsun.

6. X = {a,b,c,d} ve X {izerindeki bir topoloji

T = {@7 {C}v {CL, 0}7{b7 C}v {C7 d},
{a,b,c}, {a,c,d},{b,c,d}, X}
olsun. Y = {a,b,c} ve f : X — Y fonksiyonu
f=A{(a,a),(b,b),(c,c),(d,b)} C X xY

olsun. Bu durumda f fonksiyonunu siirekli yapan Y
tizerindeki biitlin topolojileri bulun.

7. X bir topolojik uzay, A bir kiime ve f: X — A
orten bir fonksiyon olsun. A tizerinde f fonksiyonuna
gore boliim topolojisinin f : X — A fonksiyonunu
siirekli yapan en ince topoloji oldugunu gosterin.

8. Bir n pozitif tamsayis: icin diizlemde merkezi

(%, 0) noktas1 ve yarigapi % olan gemberi C), ile gos-

terelim.
X = U C, C R?

TLGZ+

olsun. Oncelikle n € {1,2,...8} i¢in C,, ¢emberlerini
¢izin. Simdi X uzayimin agik kiimelerini tarif edin.

9. Reel sayilardan aralarindaki fark bir tamsayi
olanlar1 birbirine denk sayalim. Bu denklik baginti-
sinmn tanimladig uzay1 R/Z ile gosterelim. Onceki
sorudaki X uzay1 R/Z ile homeomorfik midir?

10. Eger A#B = A#C ise A = B olmak zorunda

midir?

11. Bir ¢okgensel yapistirmanin sonucunda elde
edilen yiizeyin ¢okgenin rotasyon, yansima gibi hare-
ketlerinden bagimsiz oldugunu gosterin.

12. Asagidaki kelimeler yangi yiizeylere kargilik
gelirler?

(i) abedec 'da='b~le !

(i) ae ta=tbdb~tced et

(iii) alblaflbflazbgaglbz .. .agbgag;lbg_1

13. Asagidaki ¢okgensel yapistirmanin sonucunda
birbirine yapisan kosgeleri listeleyin. Bu yapistirmaya
gore bu cokgensel bolge itizerinde olusan denklik ba-
gmtisinin denklik simiflari nelerdir.

14. Onceki alistirmadaki yapigtirmaya denk ama
tliim koselerin birbirine yapistigi bir yapistirma bulun.
Yapigtirma sonucunda hangi yiizey olugur?

15. P2HT2HP2H#S?HP?HK? = P2HT2HT24T?
oldugunu gosterin.
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