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Ozer Oztiirk

Bu alistirmalar 12 Ekim Cuma’ya kadar ¢6zme-
nizi bekliyorum.

1.Kiimeler icin DeMorgan kurallarini ispatlayin.

2. Bir 8 bagintis1 simetrik ve gecisken olsun.

(i) Bu durumda f simetrik oldugundan (a,b) €

ise (b,a) €  olur.

(ii) Aym zamanda  gecisken oldugu icin (a,b) €
ve (b,a) € (B birlikte (a,a) € § olmasim saglar.

(iii) Yani, simetrik ve gecisken her bagmti

yansiyandir.

Sorun nerede?

3. Rasyonel katsayili bir polinomun kokii olan
reel sayilara (rasyonel sayilar tizerindeki) cebirsel
sayilar denir. Bunlarin kiimesinin sayilabilir oldugunu
ispatlayin.

4. Schroeder—Bernstein Teoremini ispatlayin.

5. X = {a, b} kiimesi tizerindeki tiim topolojileri
bulun.

6. X bir topolojik uzay ve A onun bir altkiimesi
olsun. A kiimesinin her x elemam icin z € U C A
olacak sekilde bir U agik kiimesi varsa A kiimesinin
acik oldugunu ispatlayin.

7. Bir X kiimesi tizerinde

Too = {U : X—U sonsuz veya bos veya tim X},

koleksiyonu bir topoloji olugturur mu?

8. Bir kiime iizerindeki topolojilerin her keyfi
kesigimi bir topoloji midir?

9. Acik araliklarin tiim birlegimleriyle bog kiime-
den olusan koleksiyonun, R itizerinde bir topoloji
oldugunu gosterin.

10. Bir O C P(R) koleksiyonu, “Her x € O ele-
mani icin

€ [a,b) C O

olacak gekilde bir [a, b) araligi vardir.” 6zelligine sahip
O kiimelerinden olugsun. O bir topoloji midir?

11. Bir p € [1,00) U {00} icin d, : R2 x R? - R

fonksiyonu

dp(xv y) = {

seklinde ve r € (0, 00) igin bir “p—top”

</|331—y1|p+|w2—yzlp, pF# oo ise,

max{|z1 — y1|, |2 — y2|}, p=o0 ise
BP(z,r) = {y € R* : dp(z,y) < r}

seklinde tanimlansin.

) B1((0,0),
) B*((0,0),

(¢) B=((0,0),
)

(d) Bir p € [1,00) U {oo} sabitlendiginde

(a 1) kiimesini ¢izin.
(b 1) kiimesini ¢izin.

1) kiimesini ¢izin.

{BP(z,7): z € R%,r € (0,00)}

koleksiyonu taban olusturur mu?

12. Nt pozitif dogal sayilar kiimesi olmak iizere
bir i € NT i¢in
Ui = (—1/i,1/i) CR

olsun. Bu kiimeleri kullanarak agik kiimelerin
kesigimlerinin agik olmayabilecegini gbsterin.

13. Kapali kiimelerin birlesimlerinin acik olup ka-
pali olmayabilecegini gosterin.

14. Dogal sayilar kiimesi N ile gosterilsin.
{UCN:U=N veya 7T&U}

koleksiyonu, N iizerinde bir topoloji olugturur mu?

15. Yine N dogal sayilar kiimesi olmak tizere
{UCN:N—-U sonluveya 7¢U}

koleksiyonu, N iizerinde bir topoloji olugturur mu?

16. Sonlu bir kiime tierindeki bir topolojideki kagik
kiimelerin sayisi hakkinda ne soylebiliriz?
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