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Kazanilan

1. V derecesi en fazla iki olan reel katsayili tek degiskenli polinomlarin vektér uzayi ol-
sun. V {izerinde bir i¢ ¢arpim p(x),q(z) € V icin (p(z),q(z)) = fjlp(x)q(x) dx olarak
tanimlansin.

(a) (5 Puan) V ig¢in bir birimdik taban bulun.

(b) (2 Puan) Yukarida buldugunuz taban elemanlarina istediginiz siraya gore pq, po ve
ps adlarmi verin ve (p; + 2ps + 3ps, 3p1 — 2ps — p3) ifadesininin degerini hesaplayin.
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2. V = R3 iizerinde standart i¢ carpimi diisiinelim. W = R? olsun. f : V — W fonksiyonu

f(ﬁ,y,z):(:v—y,z)

olarak tamimlansin.

(a) (2 Puan) (ker f)* =?

(b) (2 Puan) V/(ker f)* icin bir taban bulun.

(¢) (5 Puan) V/ker f ile W arasinda bir izomorfizm yazin.
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3. V = R? olmak iizere asagida tamimlanan W; ve W, kiimelerinin V'nin birer altuzay:
oldugunu kabul edelim:

Wy =A{(t,t,t) eV : t e R}
Wy ={(0,0,s) € V : s€ R}.

(a) (6 Puan) V/W; ile V/W; uzaylar arasinda bir izomorfizm bulun. Bu izomorfizmi
tanim ve goriintii uzaylar: igin sectiginiz tabanlara gore bir matris olarak da ifade
edin.

(b) (2 Puan) Buldugunuz sonuglar1 bir ¢izimle agiklayin.

(c) (3 Puan) dim(V/Wy @ V/Wy) =7

Sayfa 3



4. 'V bir vektor uzayi olsun. Bu vektor uzaymin ¢ altuzayr Vi, V4 ve W olsun. Agagidaki
onermeleri ispatlayin ya da c¢iirtitiin:

(a) (4 Puan) ViNnW)+ (VonW)C (Vi+Vo)NW

(b) (4 Puan) (Vi + Vo)W C (Vi N W) + (VaN W)
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