Mimar Sinan Giizel Sanatlar Ijniversitesi, Matematik Boliimii
Mat 472: Cebirde Se¢gme Konular, Final Sinavi, 28 Mayis 2012

Ad Soyad:
Notlar: 1. 2. 3. 4. 5. 6. 7. 3. /60

Yamtlarimz mutlaka aciklaymiz. Iyi sanslar.

1. (6 puan) C’yi R tizerinde vektor uzay1 yapan toplama ve ¢arpma iglemlerini
yazin. Bu uzay i¢in gergel say1 icermeyen bir taban yazin. (Bu soruda
yanitinizi kanitlamamza gerek yoktur.)

2. (6 puan) R3/((1,1,2),(3,2,4)) uzay1 i¢in bir taban yazin ve iddianiz
kanitlayin.



3. (44442 puan) V, R {izerinde n boyutlu bir vektor uzayi, B = {vq, ..., v,}
kiimesi V' i¢in bir taban olsun, ve T': V* — R", T'(f) = (f(v1), ..., f(vn))
seklinde tamimlanmig olsun. (Hatirlatma: V*, V’den R’ye tanimh dogrusal

doniigiimlerden olugan uzaydir.)
(a) T"nin dogrusal bir déniigiim oldugunu gésterin.

(b) Eger { f1,..., fa}, V* uzay1icin bir tabansa, o zaman {T'(f1),...,T(f.)}
kiimesinin de R™ uzay1 i¢in bir taban oldugunu kanitlayin.



(c) T’nin tersi var m1? Varsa, bulun.

4. (8 puan) B = {vy,...,v,}, V uzay1 igin bir taban olsun.
{v1 +vo,v3 +v3,..., 01 + Vp, Uy + V1 }

kiimesinin V' i¢in bir taban olmasi i¢in gerekli ve yeterli kogulun n’'nin
tek olmas1 oldugunu gosterin.



5. (4444444 puan) Dogru mu, yanhg mi?
(a) Eger 3, A € R3*3 matrisinin tek gergel 6zdegeri ise, o zaman (z—3)?
A’nin 6zpolinomunu boler.

(b) Eger 3, A € R*** matrisinin tek gercel 6zdegeri ise, o zaman (x—3)?
A’nin 6zpolinomunu boler.

(c) Eger A € F™" kogegenlenebilir ise, A% kogegenlenebilir.

(d) A € F™™ olsun. Eger A? kogegenlenebilir ise, A kogegenlenebilir.



Ad Soyad:

6. (7 puan) A € C>*, §4(z) = (z —1)(z — 2)? ve A'nin 2’ye kargilik gelen
ozuzay1 3 boyutlu ise, A hakkinda ne soyleyebilirsiniz?

7. (7 puan) Benzer matrislerin izlerinin egit oldugunu kanitlayin.



